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摘要  本文主要讨论了
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阶到
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阶的每一个群到置换群的最小嵌入的过程及方法, 并且最终得到了所有的结果. 
关键字  低阶群, 最小嵌入, 置换群. 
假设
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一  交换群

首先, 我们先对交换群
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定理一(有限交换群结构定理)  有限交换群
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可以分解为一些阶等于素数幂的循环群的直积, 且这样的分解方法是唯一的. 

 (定理及证明均见参考文献[1]). 

有了定理一的保证, 我们就可以证明本节的重要定理: 
定理二  如果有限交换群
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阶的交换群进行讨论: 
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阶交换群
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阶交换群
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阶交换群

[image: image110.wmf]9
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由定理三, 可知
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阶交换群
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阶交换群
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阶交换群
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1.13 
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阶交换群
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1.14 
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1.15 
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阶交换群
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1.16 
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阶交换群
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这样, 我们就得到了所有交换群的结论. 
二  非交换群

关于一些特殊非交换群, 我们也有一些结论: 
定理四  如果
[image: image345.wmf]p

为奇数, 
[image: image346.wmf]p

D

可以嵌到
[image: image347.wmf]p

S

中. 

证  令
[image: image348.wmf])

2

1

(

p

a

L

=

, 
[image: image349.wmf])

2

1

2

1

(

)

1

3

)(

2

(

+

-

-

=

p

p

p

p

b

L

, 则
[image: image350.wmf]a

, 
[image: image351.wmf]b

生成的群与
[image: image352.wmf]p

D

是同构的, 结论成立. 
定理五  如果
[image: image353.wmf]p

为奇数, 设
[image: image354.wmf]p

n

2

=

, 则
[image: image355.wmf]n

D

可以嵌到
[image: image356.wmf]m

S

中, 其中
[image: image357.wmf]2

+

=

p

m

. 

证  
[image: image358.wmf]2

Z

D

D

p

n

´

@

. 事实上, 


[image: image359.wmf]1

1

2

,

1

,

,

-

-

=

=

=

=

a

ab

b

b

a

b

a

D

n

n

.
构造映射
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容易验证, 
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基于定理四, 定理五和一些分析, 我们来讨论非交换群的情况: 
2.1 
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2.2 
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阶非交换群
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阶的非交换群共有如下两种: 
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不难验证, 
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2.3 
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阶非交换群
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2.4 
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阶非交换群
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2.5 
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2.6 
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到此, 我们得到了所有的结果. 列表如下: 
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